Esercitazioni  4 - 5
Limiti di funzioni

1) Verificare i seguenti limiti:

a)  
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2) Calcolare i seguenti limiti:
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3) Calcolare i seguenti limiti:

a)  
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4) Calcolare i seguenti limiti:
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5) Calcolare i seguenti limiti:
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6) Calcolare i seguenti limiti:

a)  
[image: image28.wmf]x

x

e

lim

x

1

0

x

×

®

      

b)  
[image: image29.wmf]ú

ú

û

ù

ê

ê

ë

é

-

+

-

®

-

2

x

2

1

2

x

2)

(x

x

3

lim


c)  
[image: image30.wmf]x

4

x

1

sen

x

5

x

1

cos

lim

0

x

-

-

+

®


7)  Data la funzione
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     determinare il parametro  a(R in modo tale che f(x) sia continua nel punto di ascissa 0.

Risoluzioni

1) Verifichiamo i limiti assegnati:

a)Proviamo che 
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c)Proviamo che: 
[image: image45.wmf].
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d) Proviamo che : 
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2.  Calcoliamo:

a)  
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h)  Ricordiamo che          
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3) Razionalizzando, calcoliamo i limiti assegnati:
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4).  Utilizzando i limiti notevoli, calcoliamo:

a)
[image: image79.wmf](

)

+¥

=

=

÷

ø

ö

ç

è

æ

+

=

+

+¥

®

+¥

®

+¥

®

x

lim

x

x

sen

x

lim

x

sen

x

lim

x

x

x

1

,

avendo osservato che  
[image: image80.wmf]0

=

+¥

®

x

x

sen

lim

x

.

 
[image: image81.wmf]2

1

1

2

1

1

1

1

1

1

1

1

1

1

   

b)

2

0

2

2

0

2

2

0

2

0

2

0

×

=

÷

ø

ö

ç

è

æ

=

+

×

=

=

÷

÷

ø

ö

ç

ç

è

æ

+

×

-

=

÷

ø

ö

ç

è

æ

+

+

×

-

=

-

®

®

®

®

®

x

x

sen

lim

x

cos

x

x

sen

lim

x

cos

x

x

cos

lim

x

cos

x

cos

x

x

cos

lim

x

x

cos

lim

x

x

x

x

x


c) 
[image: image82.wmf]3

1

1

3

3

1

1

3

3

=

-

+

=

-

+

+¥

®

+¥

®

)

x

ln

(

x

ln

)

x

ln

(

x

ln

lim

x

ln

x

ln

lim

x

x

, avendo osservato che
[image: image83.wmf]+¥

=

+¥

®

x

ln

lim

x

,

d) 
[image: image84.wmf]4

3

tg

(

3

tg

(

3

tg

0

0

0

0

=

+

=

+

=

+

®

®

®

®

)

x

x

lim

x

sen

x

lim

x

sen

)

x

x

x

lim

x

sen

x

x

lim

x

x

x

x



[image: image85.wmf](

)

(

)

3

2

1

2

1

3

4

1

3

4

     

3

1

4

  

e)

2

2

0

2

0

0

2

0

=

×

×

=

-

=

=

-

®

®

®

®

x

sen

x

lim

x

x

cos

lim

x

cos

lim

x

sen

x

cos

x

cos

lim

x

x

x

x


5) Utilizzando i limiti notevoli, abbiamo

a)
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 avendo operato il cambiamento di variabile 3x = t.

b)  
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e)  
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     f ) 
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Calcoliamo a parte il limite che compare all’esponente di e:       
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quindi il limite richiesto vale e.

6)  Calcoliamo i limiti assegnati:

     a)Osserviamo che: 
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      Quindi il limite richiesto non esiste.

b) 
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c)  
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7)  Data la funzione



   se   
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La funzione è continua nel punto di ascissa x=0 se risulta
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Essendo
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Esercizi proposti

1) Calcolare i seguenti limiti:
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2) Dire se è possibile prolungare le seguenti funzioni, in modo da renderle continue per ogni x:

  a)
f(x) = 
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  b)
f(x) = 
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