Esercitazione 11

Polinomi di Taylor

1) Scrivere l’equazione della retta e della parabola che approssimano il grafico di 

 nel punto di ascissa 


2) Scrivere il polinomio di Taylor di grado 3 di 

 con  punto iniziale 

 Utilizzando il risultato ottenuto calcolare il seguente limite:

      


3) Dare una valutazione dell’errore che si commette approssimando 

 nell’intervallo 


Risoluzioni
1)  Calcoliamo  


1° metodo:   



                  





Quindi: 


2° metodo:
Ricordiamo i seguenti sviluppi di Maclaurin 

. Di conseguenza:   

      e      

.

Quindi 

, cioè  

  e 


2)  Calcoliamo prima 

.

1° metodo:











 EMBED Equation.2  

Allora:      


e quindi   

 

2° metodo:

Ricordiamo i seguenti sviluppi di Taylor: 

.

Quindi         

      e    

=




 EMBED Equation.2  
  

Il polinomio cercato è:   



 EMBED Equation.2  
.

Possiamo ora calcolare:     

=


3)  Per stimare l’errore che si commette approssimando la funzione 

 nell’intervallo 

 consideriamo il resto di Lagrange 

, essendo ( compreso tra 

.






         









                essendo ( compreso tra 


Esercizi proposti
1) Scrivere il polinomio di Taylor di grado 3 delle funzioni

a) 

         con  punto  iniziale 


      b) 

                         con  punto  iniziale 

.

2) Scrivere l’equazione della parabola che approssima la funzione 

 nel punto 

 Utilizzando il risultato ottenuto calcolare il seguente limite: 

.

3) Utilizzando gli sviluppi di Taylor, calcolare i seguenti limiti:

a) 


b) 


4) Scrivere lo sviluppo di Taylor per la funzione 

,  prendendo come punto inziale prima 

 e poi 


5) Dare una valutazione dell’errore che si commette approssimando 

  in 

.
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