Esercitazioni 12-13-14

Integrali

1) Ricordando gli integrali fondamentali calcolare:
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2) Integrazione di funzioni razionali fratte:
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3) Integrazione per cambiamento di variabile:
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4) Integrazione per parti:
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5) Aree.

a) Calcolare l'area della regione di piano delimitata dalle due parabole di equazioni:

y = x
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b) Calcolare l'area della regione di piano delimitata dalla curva y = e
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, dall'asse x e dalle rette di equazione x = 0 e x = (, con ( >0. Detta A=A(() la misura trovata calcolare
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6) Volumi di solidi di rotazione.

a) Determinare il volume del solido generato dalla rotazione attorno all'asse x della parte di piano limitata dall'asse x , dalla curva xy = 4, e dalle rette x = 1 e x =3.

b) Calcolare il volume del solido generato dalla rotazione attorno all'asse x della porzione di piano limitata dalla curva y = 
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7) Lunghezze di archi di curve.

a) Data la curva di equazione y =
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,calcolare la lunghezza dell'arco delimitato dai punti di ascissa x = (1, x = 1.

b) Calcolare la lunghezza dell'arco di equazione:
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Risoluzioni

1) Calcoliamo gli integrali proposti:
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2) Calcoliamo gli integrali di funzioni razionali fratte proposti:

a) x
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         Risolvendo il sistema si ha:  A==
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          Determiniamo due costanti A e B in modo che risulti:
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    Determiniamo tre costanti C, D, E in modo che risulti:
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Concludendo:
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d) L'equazione 4x
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          determiniamo tre costanti A, B, C in modo che risulti:
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3) Integrazione per sostituzione:

a) Posto x = sent, si ha dx = cost dt  e otteniamo:
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5) Aree.

a) Le due parabole hanno in comune i punti A(2,0), B(0,2); l'area richiesta è data da:
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6) Volumi di solidi di rotazione.
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Esercizi proposti.

1) Calcolare i seguenti integrali: 
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2) Calcolare l'area della regione di piano delimitata dalla curva y =
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3) Calcolare il volume del solido generato dalla rotazione attorno all'asse x della porzione di piano limitata dalla curva y =
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4) Calcolare la lunghezza dell'arco di curva di equazione y = 
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, delimitato dai punti di ascissa x=2, x=6.
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