Prova scritta di Algebra I

(Durata: 2 ore)
16 giugno 2021

Esercizio 1. Siano m,a € Z e p € P tali che p{ a e m = pa. Dimostrare che

a?tapl =, Pt

Esercizio 2. Definiamo la seguente operazione su Z, ponendo
VabelZ axb:=a+b+ 3.

Per ogni m € Z, dimostrare che
(1) =,, & una congruenza di (Z, %),

~

(2) la struttura quoziente (Z/=,,, %) & isomorfa a (Z/=,, +).

Esercizio 3. Siano G un gruppo abeliano e f € End(G), f? = idg.
(1) Provare che gli insiemi
H={z|2zeG xf=ux} K={x|reG zf=a""}
sono sottogruppi di G.
(2) Dimostrare che (z7'f)z € K, per ogni z € G.

(3) Dimostrare che {2 | z € G} C HK.



