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Esercizio 1.

(1) Dimostrare che per ogni z ∈ Z, vale

mcd
(
z2 − 4, z − 5

)
∈ {1, 3, 7, 21} .

(2) Dimostrare che mcd (z2 − 4, z − 5) = 21 se e solo se z ≡21 5.

Esercizio 2. Definiamo sull’insieme G := Z × Z la seguente operazione
ponenedo, per ogni a1, a2, b1, b2 ∈ Z,

(a1, b1) ∗ (a2, b2) := (a1 + a2, (−1)a2 b1 + b2) .

(1) Dimostrare che G è un gruppo.

(2) Dimostrare che l’insieme N := {(0, b) | b ∈ Z} è un sottogruppo nor-
male di G.

(3) Provare che G/N è isomorfo al gruppo additivo di Z.

Esercizio 3. In S8 si considerino le permutaizoni σ := (1 2 3 4) (5 6 7 8) e
τ := (1 5 3 7) (2 8 4 6).

(1) Determinare una permutazione γ ∈ S8 tale che στγ = τ−1.

(2) Determinare una permutazione ρ ∈ S8 tale che σρ−1τρ = τ−1.


