Prova scritta di Algebra I

(Durata: 2 ore)

13 settembre 2021

Esercizio 1.

(1) Dimostrare che per ogni z € Z, vale

med (2° 4+ 22 + 3, 2° +2) € {1,3}.

(2) Dimostrare che med (2% + 22+ 3, 22 +2) =1 se e solo se z € 3Z.

Esercizio 2. Sia p un numero primo. Definiamo sul gruppo G prodotto
diretto del gruppo Z/pZ con se stesso la seguente operazione ponendo, per
ogni a,b,c,d € Z/pZ,

(a,u) ~ (byv) <= a? — b’ =u—w.
(1) Dimostrare che ~ ¢ una congruenza di G.

(2) Dimostrare che G/ ~ & un gruppo isomorfo al gruppo Z/pZ.

Esercizio 3. Siano in Sg

a'—12345678 B'—12345678
“\3 2185674 " \5 43876 21)°

(1) Determinare v € Sg tale che v tafy = f.

(2) Determinare ¢ € Sg tale che a™ 15371 = .



