Prova scritta di Algebra I

(Durata: 2 ore)

12 Iuglio 2021

Esercizio 1.

(1) Dimostrare che per ogni z € Z, vale

med (2* — 1,2 — 2) € {1,3}.

(2) Dimostrare che med (2% — 1,2% — 2) = 3 se e solo se z =3 2.

Esercizio 2. Definiamo sul prodotto cartesiano Z X Z la seguente operazione

ponendo, per ogni a, b, c,d € Z
(a,b) o (¢c,d) := (ac,bc + d).

(1) Dimostrare che (M, o) & un monoide.

(2) Determinare gli elementi invertibili (M) del monoide (M, o).

Esercizio 3. Siano in Sg
(12345678 g -
13246857 =

(1) Determinare v € Sg tale che v~ 18y = a.
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(2) Determinare il sottogruppo G di Sg generato af.

(3) Determinare un sottogruppo H di G di cardinalita 3.
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